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1. Rozwi ↪azać równania i nierówności

a) log2 | sin x| ≤ 0,

b) 2tgx+ctgx ≤ 4, x ∈ (0, π),

c) sin(sin x) = 0,

d) 2 sin2 x− 3 sin x + 1 ≤ 0, x ∈ [2π, 4π].

2. Udowodnić, że
a) dla dowolnej liczby naturalnej n ≥ 1 zachodzi równość

12 + 22 + . . . + n2 =
n(n + 1)(2n + 1)

6
,

b) dla dowolnej liczby naturalnej n ≥ 1 zachodzi równość

12 − 22 + 32 − 42 + . . . + (−1)n−1 · n2 = (−1)n−1n(n + 1)

2
,

c) dla dowolnej liczby naturalnej n ≥ 5 zachodzi nierówność 2n > n2,
d) dla dowolnej liczby naturalnej n ≥ 1 zachodzi nierówność

1

n + 1
+

1

n + 2
+ . . . +

1

3n + 1
> 1.

3. Wyznaczyć granic ↪e ci ↪agu (an), jeśli an =

a)
n6 + n + sin n

3n6 − 2n + 1
b)
√

n4 + n2 + 1− n2

c)
1 + n cos(nπ)

n + 1
d)

5n3 + 3n + 1

4n2 − 3n + 5
· (−1)n2+n

e) n(
3
√

n3 + n− n) f)
n2

1 + n2
cos

2nπ
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.


