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1. Niech Y b¦dzie domkni¦t¡ podprzestrzeni¡ przestrzeni Banacha X oraz niech
T : Y → ℓ∞ b¦dzie ograniczonym liniowym operatorem. Wykaza¢, »e istnieje
operator T̃ : X → ℓ∞ rozszerzaj¡cy T o tej samej normie.

2. Wykaza¢, »e c0 nie jest przestrzeni¡ dualn¡ do »adnej przestrzeni Banacha.

3. Niech f, f1, f2, . . . , fn b¦d¡ funkcjonaªami liniowymi na przestrzeni liniowej
X. Wykaza¢, »e f jest kombinacj¡ liniow¡ f1, f2, . . . , fn wtedy i tylko wtedy, gdy

n⋂
k=1

ker fk ⊂ ker f.

4. Niech X b¦dzie przestrzeni¡ Banacha. Wykaza¢, »e nast¦puj¡ce dwa warunki
s¡ równowa»ne:

a) X jest re�eksywna;

b) dla ka»dego zst¦puj¡cego ci¡gu {Cn}n≥1 niepustych, domkni¦tych, wypukªych
i ograniczonych podzbiorów X mamy⋂

n≥1

Cn ̸= ∅.
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