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1. Zaªó»my, »e (X, ∥ · ∥) jest przestrzeni¡ unormowan¡ oraz x1, x2, . . ., xm ∈ X
jest ci¡giem liniowo niezale»nych wektorów. Wykaza¢, »e istnieje ε > 0 o nast¦pu-
j¡cej wªasno±ci: je±li y1, y2, . . ., ym ∈ X speªniaj¡ warunek ∥yj∥ < ε dla wszystkich
j, to x1 + y1, x2 + y2, . . ., xm + ym s¡ liniowo niezale»ne.

2. NiechX b¦dzie przestrzeni¡ unormowan¡, a C ⊆ X b¦dzie zbiorem wypukªym
takim, »e intC ̸= ∅ (taki zbiór nazywany jest ciaªem wypukªym). Wykaza¢, »e

C = intC oraz intC = intC.

3. Rozstrzygn¡¢, czy istnieje niezerowa miara borelowska µ ze znakiem na R
oraz zbiór borelowski A ⊂ R takie, »e µ(A ∩ I) = 1

2µ(I) dla dowolnego przedziaªu
I ⊂ R.

4. Niech X b¦dzie domkni¦t¡ podprzestrzeni¡ L1(Ω) speªniaj¡c¡

X ⊂
⋃

1<q≤∞

Lq(Ω).

Wykaza¢, »e istnieje p > 1 takie, »e X ⊂ Lp(Ω).

1


