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1. Relacja réwnowaznosci r w zbiorze N — {0} jest okreslona tak:
(m,n) €r <= min maja te same dzielniki pierwsze.

Ile klas abstrakcji ma relacja r i jakie sa moce tych klas?

2. Funkcja f : N — N jest uporczywa, gdy spetnia warunek
Vn € NVm e N3k e N(k > mA f(k) =n).

Jakiej mocy jest zbior U wszystkich funkcji uporczywych?

Rozwigzania

Zadanie 1: Funkcja przypisujaca kazdej liczbie n jej klase abstrakeji [n], jest
na N—{0}/r, wiec zbior ilorazowy jest mocy co najwyzej Ng. Wystarczy wiec
sprawdzi¢, ze nasz zbior jest mocy co najmniej Ny, czyli ze istnieje nieskoncze-
nie wiele klas abstrakcji. Tak jest, bo kazda liczba pierwsza wyznacza inng
klase abstrakcji, wiec zbior klas abstrakeji relacji r jest mocy Nj.

Zadanie 2: Oczywiscie U < € bo zbior wszystkich funkcji z N do N jest
mocy €. Zdefiniujemy teraz funkcje F' : NN — U. Ponizej, przez ws(n)
oznaczamy najwieksze takie r, ze n dzieli sie przez 3".

F(f)(n) = { F(B),  jesli n = 2k:

ws(n), w przeciwnym przypadku.

Funkcja F' jest dobrze okreslona, tj, F/(f) € U dla f : N — N, bo dla dowol-
nego r istnieje nieskonczenie wiele liczb nieparzystych, ktére w rozktadzie na
czynniki pierwsze daja r trojek. Funkcja F' jest tez réznowartosciowa, bo dla
f(k) # g(k) zachodzi F(f)(2k) # F(g)(2k). A wiec moc zbioru U jest co

najmniej taka jak moc zbioru NV, z czego ostatecznie wynika F = €.



