
Zestaw zada« z Funkji Analityznyh.Termin oddania: 23 styznia 2008 ±roda!Maiej BorodzikZadanie 1. Sharakteryzuj wszystkie odwzorowania f : B(0, 1) → B(0, 1) holomor-�zne we wn�trzu i i¡gªe na brzegu takie, »e f(f(z)) = z.Zadanie zainspirowane jednym z rozwi¡za« zadania 3 na kolokwium.Zadanie 2. Nieh H b�dzie przestrzeni¡ funkji holomor�znyh na B(0, 1) = {|z| < 1}z topologi¡ zbie»no±i niemal jednostajnej.
• Wyka», »e H jest zupeªna.
• Nieh U b�dzie dowolnym, niepustym, zbiorem otwartym w C. Okre±lamy

VU = {f ∈ H : ∀r : |r| = 1, f([0, r)) ∩ U 6= ∅, }zyli takie funkje z H , »e obraz ka»dego promienia przeina U . Udowodnij, »e
VU jest zbiorem otwartym.

• Korzystaj¡ z twierdzenia Rungego wyka», »e VU jest zbiorem g�stym.
• Wywnioskuj, »e istnieje funkja holomor�zna na B(0, 1) taka, »e obraz ka»degopromienia jest g�sty w C.Zadanie 3. Rozpatruj¡ aªk� z funkji 1
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).Zadanie 4. Nieh dane b�d¡ pier±ienie A1 = {r1 < |z| < R1} i A2 = {r2 < |z| < R2}.Przypu±¢my, »e f jest holomor�znym przeksztaªeniem A1 na A2.
• Powoªuj¡ si� na stosowne twierdzenie wyka», »e f przedªu»a si� na brzeg A1.
• Z zasady symetrii Shwartza wyka», »e f mo»na przedªu»y¢ do odwzorowania z

B(0, R1) do B(0, R2) takiego, »e f(0) = 0.
• Wyka», »e wtedy r1/R1 = r2/R2.To pokazuje, »e pier±ienie o ró»nyh ilorazah nie s¡ konforemnie równowa»ne.Zadanie 5. Dla a ∈ C \ {1} obliz aªk�
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dφ.Wskazówka: Podstaw z = eiφ.Zadanie 6. Obliz aªk�
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