
Zestaw zada« z Funkji Analityznyh. Okolie twierdzenia Rouhé.Termin oddania: 4 styznia 2008Maiej BorodzikZadanie 1. Pokaza¢, »e je±li ρ < 1, to dla dostateznie du»yh n wielomian
Pn(z) = 1 + 2z + 3z2 + · · ·+ nzn−1nie ma zer w zbiorze |z| < ρ.Zadanie 2. Wyprowad¹ wzór
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.Zadanie 3. Oblizy¢ aªk�
∫
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xp−1(1 − x)−p

(1 + x)3
,gdzie −1 < p < 2.Wskazówka 1. Caªkowa¢ po konturze

0 1

gdzie promie« du»ego okr�gu uieka do niesko«zono±i.Zadanie 4. Rozªó» funkj� tg z na uªamki proste.Zadanie 5. Wyka», »e wzór(1) z →
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∫
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e−ttz−1dtzadaje przedªu»enie analityzne funkji Γ(z) =
∫

∞

0
e−ttz−1dt. Na jakim zbiorze toprzedªu»enie analityzne jest okre±lone? Udowodnij, »e tak rozszerzona funkja Γ nadalspeªnia równanie Γ(z + 1) = zΓ(z) dla wszystkih tyh z, dla któryh to ma sens.
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