
Pierwszy zestaw zada« z Analizy II.Termin oddania zada«: pi¡tek, 28 listopada 2005, przed 12:00Zadanie 1. Znajd¹ odwzorowanie Φ, które przeprowadza pªaszzyzn� R
2 na elipsoid�w R

3, której ramiona maj¡ dªugo±¢ odpowiednio 3, 4 i 5. Znajd¹ równanie pªaszzyznystyznej do tej elipsy w punkie (x, y, z) = (7
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7). Znajd¹ punkty, w któryh odw-zorowanie Φ jest zdegenerowane (tzn. ró»nizka DΦ nie jest maksymalnego mo»liwegorz�du).Zadanie 2. Dane s¡ dwie powierzhnie S1 i S2 zadane równaniami 7x4 + y4 − z3 = 0i 2x7 + 2y9 + z2 = 0. Punkt P = (−1,−1, 2) nale»y do krzywej C, b�d¡ej przei�iemtyh powierzhni. Znajd¹ prost¡ styzn¡ do C w punkie P .Zadanie 3. Nieh f : R

3 → R
3 b�dzie zadane wzorem f(x, y, z) = (ln(x+y+1), cos3(x−

y2z), sin(z3)x). Nieh g : R
3 → R b�dzie zadane wzorem g(s, t, u) = −u2zw3. Oblizpohodn¡ zªo»enia h = g ◦ f w punkie (1, 0, 3
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2
).Zadanie 4. Naszkiowa¢ poziomie (kilka istotnyh) funkji f(x, y) = y2 + 4y − x3 +

6x+2. Która poziomia jest krytyzna? (tzn. nale»y do niej punkt, w którym ∇f = 0).Znajd¹ wektor styzny do poziomiy w punkie (2, 3).Zadanie 5. Dane jest przeksztaªenie f : R
2 → R

2 zadane wzorem f(x, y) = (x3 +
3xy − 2x + 4, 3

2
x3 + 6x2 + 2xy + 6). Znajd¹ zbiór punktów Σ ⊂ R

2 w obrazie, taki »e
f nie jest lokalnie odwraalne na Σ. Znajd¹ maierz pohodnej funkji f−1 w punkie
f(1, 1).Zadanie 6. (**) Udowodnij, »e dla S � powierzhni genusu 2 (obwarzanek z dwiemadziurkami) istnieje takie odwzorowanie f z R

2 na S, które jest lokalnym dy�eomor-�zmem w ka»dym punkie.
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