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Zadanie 1. Pokaz, ze jesli graf dwudzielny jest planarny, to ma on wierzcholek o stopniu co
najwyzej 3.

Zadanie 2. Dla graféw G i H oraz wierzcholka v € V(G) definiujemy graf Wstaw(G,v — H)
nastepujaco: V(Wstaw(G,v — H)) jest suma roztaczna V(H) i V(G) \ {v}, a

E(Wstaw(G,v - H)) = E(G\{v}) UE(H)U{zy:x € V(H),y € Ng(v)}.

Innymi stowy, by skonstruowaé¢ Wstaw (G, v — H) bierzemy sume rozlaczna G \ {v} i H i laczymy
wszystkie wierzchotki H z wszystkimi sgsiadami v w grafie G.
Pokaz, ze jesli G i H sa doskonale, i v € V(G), to Wstaw(G,v — H) tez jest doskonaly.

Zadanie 3. Pokaz, ze kazdy graf planarny o minimalnym stopniu co najmniej 3 ma dwa sasiadujace
wierzcholki o sumie stopni co najwyzej 13.

Uwaga pierwsza: za to zadanie mozna otrzymadé dwa punkty, jesli sie rozwigze to zadanie dla sumy
stopni 20, a nie 13.

Uwaga druga: to zadanie jest pomyslane dla Panstwa jako trudne zadanie na pocwiczenie dischar-
gingu, a nie jako zadanie na przegled literatury (gdzie mozna je znaleZé). Dlatego ustalam naste-
pujgce zasady: przy rozwigzywaniu tego zadania nie mozna probowaé wyszukaé jego rozwigzania
w literaturze © w internecie, ani tez powolywaé sie na Zaden fakt, ktory nie byl na wyktadzie lub
cwiczentach.



