Wybrane zagadnienia teorii grafow — seria 3
wyklady 1-6, 05.04.2013-26.04.2013

Zadanie 1. Wyznacz wszystkie grafy G takie, ze dla kazdego catkowitego k£ > 1, graf G ma
doktadnie k(k — 1)IV(@I=1 pokolorowan na k koloréw (czyli funkeji ¢ : V(G) — {1,2,..., k} takich,
ze c(u) # c¢(v) dla kazdej krawedzi uv € E(G)).

Zadanie 2. Piotrus wymyslil nastepujaca definicje dekompozycji grafu nieskierowanego G o co
najmniej 2 wierzchotkach. Pare (T, 7) nazwiemy piotrusiowq dekompozycjq jesli:

1. T jest drzewem, ktére ma doktadnie |V (G)| lisci i ktérego kazdy wezel wewnetrzny ma stopien
dokltadnie 3;

2. 7 jest bijekcja miedzy zbiorem V(G) a zbiorem lidci drzewa T'.

Dla dekompozycji (T, ) i krawedzi e € E(T) definiujemy szerokosé e nastepujaco: jesli Ty i Ts
sa dwoma spéjnymi skladowymi T\ {e}, to szerokos¢ krawedzi e to liczba krawedzi G laczaca
7 Y (V(Ty)) z 7Y (V(Ty)). Szeroko$é dekompozycji (T, 7) to najwieksza szerokoéé krawedzi e €
E(T).

Pokaz, ze jesli (T, ) jest piotrusiowa dekompozycja grafu G o szerokosci p, to tw(G) < 6p.

Zadanie 3. Niech G bedzie grafem doskonalym. Pokaz, ze istnieja rodziny A i I, ktérych elemen-
tami sa podzbiory V(G) oraz

1. dla kazdego K € K, G[K] jest klika,

2. dla kazdego A € A, G[A] jest zbiorem niezaleznym,
3. UK =V(G) =UA, oraz

4. dla kazdego A € A i dla kazdego K € K, AN K # ).



