
Rachunek sekwentów

Sekwenty są postaci Γ −→ ∆, gdzie Γ,∆ to skończone ciągi formuł. Intuicyjny sens sekwentu Γ −→ ∆
to “koniunkcja wszystkich formuł z Γ pociąga za sobą alternatywę wszystkich formuł z ∆.

Aksjomat

(aksjomat)ϕ −→ϕ

Reguły strukturalne

Γ1, ϕ, ψ,Γ2 −→∆
(wymiana:L)

Γ1, ψ, ϕ,Γ2 −→∆

Γ, ϕ, ϕ −→∆
(ściąganie:L)

Γ, ϕ −→∆

Γ −→∆ (osłabianie:L)
Γ, ϕ −→∆

Γ −→∆1, ϕ, ψ,∆2
(wymiana:R)

Γ −→∆1, ψ, ϕ,∆2

Γ −→∆, ϕ, ϕ
(ściąganie:R)

Γ −→∆, ϕ

Γ −→∆ (osłabianie:R)
Γ −→∆, ϕ

Reguły wprowadzania spójników

Γ, ϕ, ψ −→∆
(∧:L)

Γ, ϕ ∧ ψ −→∆

Γ, ϕ −→∆ Γ, ψ −→∆
(∨:L)

Γ, ϕ ∨ ψ −→∆

Γ −→∆, ϕ
(¬:L)

Γ,¬ϕ −→∆

Γ −→∆, ϕ Γ, ψ −→∆
(⇒:L)

Γ, ϕ⇒ ψ −→∆

Γ −→∆, ϕ Γ −→∆, ψ
(∧:R)

Γ −→∆, ϕ ∧ ψ

Γ −→∆, ϕ, ψ
(∨:R)

Γ −→∆, ϕ ∨ ψ

Γ, ϕ −→∆
(¬:R)

Γ −→∆,¬ϕ

Γ, ϕ −→∆, ψ
(⇒:R)

Γ −→∆, ϕ⇒ ψ

Reguła cięcia

Γ, ϕ −→∆ Γ −→∆, ϕ
(cięcie)

Γ −→∆



Reguły wprowadzania kwantyfikatorów

Γ, ϕ(t/x) −→∆
(∀:L)

Γ, ∀xϕ −→∆

Γ, ϕ(y/x) −→∆
(∃:L)

Γ,∃xϕ −→∆

Γ −→∆, ϕ(y/x)
(∀:R)

Γ −→∆, ∀xϕ

Γ −→∆, ϕ(t/x)
(∀:L)

Γ −→∆,∃xϕ

(warunek: w regułach (∀:R) i (∃:L) zmienna y nie występuje w Γ ∪∆ ∪ {ϕ})

Aksjomaty równości (w logice pierwszego rzędu z =)

(AE1)−→ t = t

(AE2)
t = s −→ s = t

(AE3)
t = s, s = u −→ t = u

(AE4)
t1 = s1, . . . tn = sn, R(t̄) −→R(s̄)

(AE5)
t1 = s1, . . . tn = sn −→ f(t̄) = f(s̄)


