Zadania domowe z matematyki odwrotnej na 13 III 2015

1. Rozwazmy sytuacje z dowodu zupetnosci dla zagniezdzonych przedziatow z ostat-
niego wyktadu: mamy ciagi (x,)nen, (Yn)nen liczb rzeczywistych, gdzie x, = (k) ren,
Yn = (Tuk)ken. Rozumujac w RCA,, zdefiniowalismy funkcje f w taki sposob, ze f(k)
to najmniejsze n > k+2 t. ze |gun — Thn| < 27%72, a nastepnie zdefiniowalismy z jako
(7)) e

PokazaliSmy juz, ze x jest liczba rzeczywista. Pokaz, ze RCAy dowodzi ponadto, iz
r = lim, y,.

2. Pokaz, ze RCAy dowodzi nastepujacego twierdzenia. Niech X C Q spelnia X # (),
Q\ X # 0, a ponadto Vg,r€Q (¢ € X Ar < ¢ = r € X). Wtedy istnieje taka liczba
rzeczywista x, ze wszystkie liczby wymierne mniejsze (ostro) od x sa w X, a wszystkie
liczby wymierne wieksze (ostro) od x sa poza X.



