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6. Niech ¬GI2n b¦dzie poni»szym zbiorem klauzul nad zmiennymi {uik : 1 ¬ i, k ¬ n}
∪ {sxij : 1 ¬ x < n, 1 ¬ i, j ¬ n} ∪ {txik` : 1 ¬ x < n, 1 ¬ i, k, ` ¬ n} ∪ {gxik :
1 ¬ x, i, k ¬ n}:

• ui1, . . . , uin, dla wszystkich i,

• sxi1, . . . , sxin, dla wszystkich x, i,

• txik1, . . . , txikn, dla wszystkich x, i, k,

• gn1k, dla wszystkich k,

• uik, g1ik, dla wszystkich i, k,

• sxij, txik`, gxjk, g(x+1)i`, dla wszystkich x, i, j, k, `.

Sens ¬GI2n jest nast¦puj¡cy: mamy n gier mi¦dzy dwoma graczami, po dwa ruchy ka»da
(jeden ruch dla ka»dego z graczy). Zmienna gxik oznacza �je±li w x-tej grze gracz pierwszy
zagra i, a drugi k, to drugi wygrywa�. Gracz pierwszy ma strategi¦ zwyci¦sk¡ w n-tej
grze, dan¡ przez ruch 1. Gracz drugi ma strategi¦ zwyci¦sk¡ w pierwszej grze, dan¡ przez
zmienne u. Gracz drugi umie przenie±¢ strategi¦ zwyci¦sk¡ w x-tej grze na x+1-sz¡, za
pomoc¡ zmiennych s, t.

Udowodnij, »e ¬GI2n ma obalenie w rezolucji rozmiaru wielomianowego wzgl¦dem
n. (Uwaga! wystarczy poprawny argument, niekoniecznie zawieraj¡cy szczegóªowy opis
ka»dej klauzuli w obaleniu).

7. Rozwa»my nast¦puj¡cy wariant reguªy rezolucji:

A, x1 . . . A, xk A, x1, . . . , xk (Res*)
A

gdzie ka»de xi to literaª (niekoniecznie zmienna), a k jest dowolne. Poka», »e je±li C ma
obalenie rozmiaru S w rezolucji drzewiastej, to ma te» drzewiaste obalenie u»ywaj¡ce
Res* i osªabiania, w którym wysoko±¢ drzewa dowodowego jest nie wi¦ksza ni» O(logS).


