
Zadania na 1 III 2012

1. Niech ϕ b¦dzie formuª¡ w j¦zyku ∧,∨,¬, 0, 1. Udowodnij, »e ϕ jest równowa»na
logicznie pewnej formule ϕ∗ o gª¦boko±ci logicznej O(log |ϕ|).
(Przypominajka: gª¦boko±¢ logiczna to maksymalne zagnie»d»enie spójników, gdzie ∧,∨
s¡ dwuargumentowe, czyli np. koniunkcja n zmiennych b¦dzie miaªa, w zale»no±ci od
nawiasowania, gª¦boko±¢ logiczn¡ mi¦dzy log n a n− 1.)

2. Udowodnij, »e rachunek sekwentów (w wersji, która byªa na ¢wiczeniach, czyli z
cedentami zamiast sekwentów) bez reguªy ci¦cia jest peªny, tj. dla ka»dej tautologii ϕ
istnieje dowód cedentu jednoelementowego ϕ nie korzystaj¡cy z ci¦cia.

3. Udowodnij, »e rachunek cedentów jest p-równowa»ny systemom Fregego.


