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1. Udowodnij w systemie dedukcji naturalnej: ` (¬p ∧ (p ∨ q))→ q.

2. Niech A = (A,¬A), gdzie A = {〈n, k〉 ∈ N2 : n  k}, a relacja ¬A jest
zadana warunkiem:

〈n, k〉 ¬A 〈n′, k′〉 ⇔ (n = n′ ∧ k ¬ k′).

Poka», »e istnieje struktura B ≡ A, która ma podstruktur¦ izomor�czn¡ z
(R,¬).

3. Poka», »e relacja
{〈x, y〉 ∈ R2 : y  x2}

nie jest de�niowalna bez parametrów w strukturze (R,+,¬).

4. Napisz (porz¡dnie!) zdanie ϕ w j¦zyku algebr Boole'a (tj. 〈+, ·,−, 0, 1〉)
prawdziwe w A, a faªszywe w B, gdzie:

• A to algebra sko«czonych i kosko«czonych podzbiorów N,

• B to B∅, czyli algebra Lindenbauma teorii pustej (nad przeliczalnym
zbiorem zmiennych zdaniowych).


