Zadania z AM 1.2 do rozwiazania pisemnego na 6 IV 2018

1. Udowodnij, ze dla dowolnych z, vy, z > 0 zachodzi

rlnz+ylny+znz+ 20 +2y+2)n2> (v +y+2)In(z+y + 2).

2. Rozstrzygnij, czy funkcja f zadana wzorem
(a) f(x) = =) 4 zsin(y/7),
(b) g(z) = =% + Vasin(Vz).

jest jednostajnie ciagta na (0, +00).

3. Dla jakich a, b, ceR funkcja:

> +ar+b jedliz <0
f(ZE) - sin & AR
jesli x > 0

et —1

jest ciagta i rozniczkowalna na catym R?

4. Wyznacz liczbe rozwiazan rownania
zln|z|+ax+1=0

w zalezno$ci od parametru a € R.

5. Zbadaj zmienno$¢ (tj.: znajdz maksymalng dziedzine okreslonosci, granice w kran-
cach przedziatéw okreslonosci, asymptoty, przedziaty monotonicznosci, ekstrema lokalne,
granice pochodnej w punktach nierézniczkowalnosci, przedzialy wypuktosci/wklestosei,
punkty przegiecia — i naszkicuj wykres, ew. opisz wykres ®@) funkeji:

JJS

f(x):m-

Wyznacz kres gorny i dolny zbioru {f(z) : z € (3,4) N Dy}

[Punkt z jest punktem przegiecia f, jesli f jest ciagla w z, a ponadto istnieje ¢ > 0
t. ze f jest scisle wypukla na (z — €, 2] i Scisle wklesta na [z, 2 + €) badZ na odwro6t.
W sprawie definicji asymptoty mozna sie po prostu oprzeé¢ na polskiej wikipedii. Prosze
pamieta¢ o asymptotach ukosnych.]



