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Zadanie 1. Formute rachunku zdan ¢ (py, ..., p,) nazwiemy monotoniczna,
jesli dla dowolnych wartosciowan v, w: {p1,...,pn} — {0,1}, jesli v = ¢ i
w(p;) = v(p;) dla wszystkich i = 1,... n, to w = .

Niech v bedzie formuta monotoniczng taka, ze ani 1, ani —) nie sg tauto-
logiami. Udowodnij, ze ¢ jest logicznie rownowazna pewnej formule w postaci
DNF, w ktorej zadna zmienna nie jest zanegowana.

Zadanie 2. Niech ¢ bedzie zdaniem
Va(3y V2 ~P(z, 5, 2) V ¥y 32 (<Qz, y) V R(y, 2))).

a) Znajdz zdanie w preneksowej postaci normalnej logicznie réwnowazne zda-
niu .
b) Rozstrzygnij, czy istnieje zdanie postaci V3V logicznie réwnowazne zdaniu
1.
Zadanie 3. Niech A = (A4, <*) bedzie nieskoficzonym porzadkiem liniowym
bez najwigkszego elementu, niech & bedzie niegtownym ultrafiltrem na N i
niech (a,)nen bedzie ciggiem elementéw ultrapotegi AN /U (kazde a,, jest wiec
klasg abstrakcji pewnego ciagu (ay,;)ien elementow A).
Udowodnij, ze w AN /U istnieje element b taki, ze dla kazdego n € N

zachodzi
AU EDb > a,.

Zadanie 4. Niech 77 i T; beda dwoma niesprzecznymi zbiorami zdan danej
sygnatury. Udowodnij, ze nastepujace warunki sa rownowazne:

a) istnieje zdanie « takie, ze
T1 ): a 1 T2 ): Q,
b) dla kazdej pary struktur A; =T i Ay = T istnieje zdanie [ takie, ze

AEB 1 AE-B

Zadanie 5. Niech o bedzie sygnatura ztozong z dwuargumentowego symbo-
lu relacyjnego i kontinuum wielu jednoargumentowych symboli funkcyjnych.
Wykaz, ze kazde wladciwe rozszerzenie elementarne struktury (N, <, (f) fenv)
ma nieprzeliczalne uniwersum.

Wskazowka. Mozna skorzystac¢ z tego, ze istnieje nieprzeliczalna rodzina
F C N¥ taka, ze jesli f,g€ Fi f #g, to

dm € NVn € N(n > m = f(n) # g(n)).

Zadanie 6. Niech T bedzie teorig aksjomatyzujaca klase struktur A =
(A, =) takich, ze zbior A jest nieskoniczony, a =" jest relacja réwnowaznosci
na A majacg doktadnie dwie klasy abstrakcji.
a) Udowodnij, ze teoria 7" nie ma eliminacji kwantyfikatorow.

b) Rozstrzygnij, czy istnieje niesprzeczna teoria Tt D T tej samej sygnatury
majaca eliminacje kwantyfikatoréw.



