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. Zmale7¢ formule ¢(z,y, z) stwierdzajaca w standardowym modelu arytmetyki, ze z jest naj-
wiekszym wspélnym dzielnikiem z i y.

. Zmalez¢é formule o(z,y) stwierdzajaca w standardowym modelu arytmetyki, ze y jest naj-
wigksza potega liczby pierwszej, ktora dzieli z.

. Pokazaé, ze zbiér aksjomatéw relacji réwnowaznoéci jest niezalezny:

{VaVyE(z,y) — E(y,z), Ve E(z,z),YVaVyVzE(x,y) A E(y, z) — E(x,y)}.

. Niech Spec(p) oznacza zbiér wszystkich naturalnych n takich, ze ¢ ma model mocy n.

(a) Poda¢ przyklad zdania ¢ (sygnatura do wyboru) takiego, ze Spec(y) = Spec(—y).
(b) Podaé przyktad zdania ¢ (sygnatura do wyboru) takiego, ze Spec(p) = {2n | n € N}.

. Udowodnié, ze jesli A, A’ sg spelnialnymi zbiorami zdan nad pewng sygnatura X, za§ AUA’
nie jest spelnialna, to istnieje zdanie ¢ takie, ze A |= ¢ oraz A’ = —p.

. Pokazaé, ze klasa wszystkich relacji réwnowaznosci, ktore maja wylacznie klasy abstrakcji
parzystej mocy, nie jest aksjomatyzowalna zadnym zdaniem.



