imie, nazwisko, numer indeksu

Egzamin z RPiS (cze$é I - 45 minut, 5 lutego 2019)

Zadanie 1 (1 punkt). Niech P(A) =1, P(B|A) = %, P(B|Q — A) = &. Policz P(A|B).

Zadanie 2 (5 punkty). Dla nastepujacych wzoréw wpisz A (zachodzi zawsze), B (zachodzi dla
zmiennych parami niezaleznych), C (zachodzi dla zmiennych niezaleznych), lub D (moze nie za-
chodzi¢ nawet dla zmiennych niezaleznych).

...... EX+Y-2)=EX)+EY)-E(2)
...... Var(X +Y + Z) = Var(X) + Var(Y) + Var(Z)
...... E(X-Y-7) = E(X)-E(Y)-E(Z)

E X _ EX
""" Y+Z ) EY+EZ

...... gx+v+z(t) = gx(t) - gy (t) - gz(t) (funkcje tworzace)
Zadanie 3 (3 punkty). Podaj najlepsze mozliwe oszacowanie na P(X > 100), o ile wiemy, ze:

. X >-10,EX =30



X

Zadanie 4 (2 punkty). Zalozmy, ze X jest ciagla zmienng losowa, a Y = e*. Wyraz funkcje

gestosci zmiennej losowej Y przy uzyciu funkcji gestosci zmiennej losowej X.

Zadanie 5 (2 punkty). Niech X, X5, ... bedzie ciagiem zmiennych losowych o rozkladzie Pois(10),
aY ~ N(0,1). Dla jakiego f(n) zachodzi lim,_,o, P>, X; > f(n)) = P(Y > 1)?

Zadanie 6 (2 punkty). Podaj przyklad nieredukowalnego taricucha Markowa o 3 stanach {1,2,3},
takiego, ze Sredni czas powrotu dla stanu 2 jest réwny 3, §redni czas powrotu dla stanu 3 jest
rowny 6, pa3 = p32 = 0.

Zadanie 7 (2 punkty). Niech X ma rozklad x? z 1 stopniem swobody. Policz EX i wyraz
P(X < EX) przy uzyciu dystrybuanty standardowego rozktadu normalnego ®.

Zadanie 8 (3 punkty). Symulator rzutu dwiema kostkami d-Sciennymi losuje niezaleznie dwie
liczby z rozkladu jednostajnego dyskretnego na przedziale [1,d] i zwraca ich sume. Estymujemy
parametr d € N na podstawie wyniku & niezaleznych losowari.

(1 punkt) Podaj (dowolny) estymator nieobciazony dla parametru d.

dl(l‘l, ce ,xk) = ...
(2 punkty) W k = 2 losowaniach wylosowalismy 8 i 5. Jaka warto$¢ parametru d daje metoda
najwiekszej wiarygodnosci?

dy(8,5) = ......



