imie, nazwisko, numer indeksu

Egzamin poprawkowy z RPiS (cze$é¢ I - 45 minut, 19 lutego 2018)

Zadanie 1 (1 punkt). Niech P(A4) =0,4, P(B|Q — A) = 0,3. Jaka jest najmniejsza i najwieksza
mozliwa wartosé¢ P(B)?

Zadanie 2 (1 punkt). Niech Ay, Ao, As,..., A, (n > 1) beda zdarzeniami niezaleznymi takimi,
ze P(Ap) = Zr dla k =1,...,n. Jaka jest najmniejsza mozliwa moc Q7

Zadanie 3 (4 punkty). Dla nastepujacych wzoréw wpisz A (zachodzi zawsze), B (zachodzi dla
zmiennych niezaleznych), lub C (moze nie zachodzi¢ nawet dla zmiennych niezaleznych).

...... E(X-Y)=E(X)-E(Y)
...... E(X/Y)=E(X)/E(Y)
...... Var(X =Y) =Var(X) = Var(Y)

Zadanie 4 (1 punkt). Niech X bedzie zmienna losowa taka, ze X > a, EX = b. Podaj najlepsze
mozliwe oszacowanie na P(X > ¢), gdzie a < b < c.

Zadanie 5 (2 punkty). Niech X bedzie zmienna losowa, ktorej funkcja tworzaca spetlnia gx (3) = 5.
Oszacuj P(X > 5). Wyjasnij. (Wskazéwka: gx (t) = EtX.)



Zadanie 6 (2 punkty). Podaj zmienne losowe X,Y, Z takie, ze P(X >Y) > 1 P(Y > Z) > 1,
P(Z>X)>1.

Zadanie 7 (2 punkty). Niech Xi, Xs,... bedzie ciggiem niezaleznych zmiennych losowych o
tym samym rozkltadzie, EX = 5, VarX = 10, a Y ~ N(0,2). Dla jakiego f(n) zachodzi
lim, 0o P(>"1—, Xi > f(n)) = P(Y > 1)?

Zadanie 8 (2 punkty). Podaj przyktad okresowego taricucha Markowa o 3 stanach, o rozkladzie

stacjonarnym (%, %, %)

Zadanie 9 (3 punkty). Szacujemy parametr p na podstawie ciagu niezaleznych zmiennych loso-
wych o rozkladzie N(u,1). Podaj przyktad ciagu estymatorow zgodnego i asymptotycznie nieob-
cigzonego.

Estymator obciazony, ale asymptotycznie nieobcigzony i zgodny:

,Ujl(xl,...,l‘n) = ...

ﬂ3($17...,$n) = ...

Zadanie 10 (2 punkty). Funkcja generuje zmienna losows X ze wzoru X = s+ Y, gdzie Y ~
Exp(1), a s jest nieznanym parametrem. Probujemy oszacowaé¢ parametr s na podstawie proby
jednoelementowej. Podaj estymator nieobciazony i estymator najwiekszej wiarygodnosci.

Estymator nieobciazony: §(z) =......

Estymator najwiekszej wiarygodnosci: §(z) =......



