Egzamin z RPiS (cze$é¢ I — 90 minut), 5 lutego 2019

Zadanie 1 (10 punktow). Mamy b kul bialych i ¢ kul czarnych w urnie (b > ¢). Wyciagamy

kule bez zwracania, az urna bedzie pusta. Pokazaé, ze prawdopodobienstwo, ze przez caly czas w

. . . . . .. . L, b—
urnie bedzie wigcej kul biatych niz czarnych jest rowne ¢ +§.

Zadanie 2 (10 punktow). Dwoje dzieci zgubilo sie w jaskini przedstawionej na rysunku. Na
poczatku dzieci znajduja sie w punktach A i C. W kazdej minucie jedno z dzieci (losowo wybrane)
przemieszcza sie do losowo wybranej sasiedniej komnaty (wszystkie losowania sa niezalezne). Gdy
dzieci sie spotkaja, beda mogly wspolnie wymyslié spos6b na wyjscie z jaskini. Niech X bedzie
liczba minut, po ktérej dzieci sie spotkaja.

(a) Podaj wartosé¢ oczekiwana X. (5p)

(b) Jakie jest prawdopodobieristwo, ze dzieci spotkaja sie w punkcie A? (5p)

0‘0‘0

Zadanie 3 (10 punktow). Niech X; i X3 beda dwoma niezaleznymi zmiennymi losowymi o roz-
kladzie Exp(6), a Y = ﬁ Przyjmujemy, ze a € R, b € (0,1),6 > 0.
(a) Jaki jest rozklad zmiennej losowej Y'? (5p.)

(b) Policz prawdopodobieristwo, ze X > a, pod warunkiem, ze Y < b. (5p.)

UWAGA: Kazde zadanie oddajemy na osobnej kartce czytelnie podpisanej imieniem,
nazwiskiem i numerem indeksu. Wszystkie odpowiedzi i obliczenia nalezy uzasadnié.






