Egzamin poprawkowy z RPiS (cze$é II — 105 minut), 19 lutego 2018

Zadanie 1 (12 punktow). Mala Malgosia rzuca jednoczesnie n monetami. Malgosia bardzo
lubi orty, takze rzucanie powtarza az do momentu, gdy wypadng same reszki. Oblicz wartosé
oczekiwang tacznej liczby ortéw podczas caltej zabawy.

Przyktadowo, dlan = 3: ROO ROR OOO RRR — po czwartej serii Malgosia przerywa zabawe,
wypadlo tacznie 6 ortow.

Zadanie 2 (12 punktow). Standardowa kostka dwunastoscienna ma ksztalt dwunastoscianu fo-
remnego. Na Scianach sg liczby od 1 do 12, liczby po przeciwnych stronach sumuja sie do 13. Na
poczatku kostka zwréocona jest 1 do gory. Gracze wykonuja ruchy na przemian. W kazdym ruchu
gracz przetacza kostke przez losowo wybrana krawedZ (na kostce z rysunku ponizej po 1 ruchu na
gorze moglo byé 2, 3, 4, 5 lub 6). Wygrywa gracz, po ktorego ruchu na gorze znajdzie sie 12. W
grze ponizej gracz drugi wygral po czterech ruchach.

RNCZERES VAN 2B 5

(a) Podaj wartosé oczekiwana liczby ruchow podczas catej gry. (6p)
(b) Jakie jest prawdopodobienstwo wygranej gracza pierwszego? (6p)

Zadanie 3 (12 punktow). Splotem dwoch funkeji f,g : N — R nazywamy funkcje fxg: N = R
zadang wzorem (f * g)(n) = Y i, f(k)g(n — k). Niech X bedzie zmienng losowa o rozktadzie
geometrycznym z parametrem p. Wyraz E(f x g)(X) przy pomocy Ef(X), Eg(X) i p (innymi
stowy, znajdz taka funkcje h: R3 = R, ze E(f x g)(X) = h(Ef(X), Eg(X),p)).

UWAGA: Kazde zadanie oddajemy na osobnej kartce czytelnie podpisanej imieniem,
nazwiskiem i numerem indeksu. Wszystkie odpowiedzi i obliczenia nalezy uzasadnié.






