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Zadanie 1. Obliczyć całkę ∫∫
R2

e−x
2−xy−y2 dxdy.

Zadanie 2. Obliczyć całkę ∫∫
06x6π
06y6π

| cos(x+ y)| dxdy.

Zadanie 3. Obliczyć objętość pełnego torusa w R3 = {(x, y, z)} powstałego przez obrót koła
zawartego w płaszczyźnie {y = 0} o promieniu a > 0 i środku (b, 0, 0), b > a, wokół osi OZ.

Zadanie 4. Obliczyć objętość bryły będącej przecięciem dwóch walców o promieniu r > 0
i osiach zawartych w dwóch osiach współrzędnych w R3.

Zadanie 5. Obliczyć objętość bryły będącej przecięciem trzech walców o promieniu r > 0 i osiach
zawartych w trzech osiach współrzędnych w R3.

Zadanie 6. Środkiem ciężkości jednorodnej bryły A ⊂ R3 nazywamy całkę wektorową

1

Leb(A)

∫∫∫
(x, y, z) dxdydz

def
=

1

Leb(A)

(∫∫∫
x dxdydz,

∫∫∫
y dxdydz,

∫∫∫
z dxdydz

)
,

gdzie Leb jest miarą Lebesgue’a w R3. Obliczyć środek ciężkości jednorodnej bryły

A = {(x, y, z) :
√

x2 + y2 6 z 6 a}, a > 0.

Termin dostarczenia rozwiązań: 12.03.2018


